Ozel Ezberleri Biriktirmenin Zararlar

Muharrem $ahin

Ozel Problem - 1

y=ax?+bx+c parabolinin, dik koordinat
sisteminin baslangic noktasindan gegen iki
tegetinin bulunmasi ve bunlarin birbirine dik
olmasi kosulunu bulunuz.

Cozim
y= ax? +bx+c parabolinin baslangic
noktasindan gegen tegetlerinin  denklemi

y =mx olsun.
Bu paraboliin y=mx dogrusuna teget olmasi
icin,
ax’ +bx+c=mx = ax’—(m-b)x+c=0
denkleminin kdkleri birbirine esit olmalidir.
A=(m-b)*—4ac=0
=m? —2bm+b%?—4ac=0

Bu son denklemin kokleri, tegetlerin egimlerini
verir. Tegetler birbirine dik olacagina goére, bu
denklemin koklerinin garpimi —1 olmalidir.

m;-m, =—1 = b?—4ac=—1 bulunur.

y=ax?+bx+c paraboliniin dik koordinat

sisteminin baslangic noktasindan gecen iki
tegeti varsa; bunlarin birbirine dik olmasi igin

b? —4ac =—1 olmalidir.

Ozel Problem -2
y= ax? +bx+c parabolinin x eksenini iki

farkli noktada kesmesi ve bu kesim
noktalarindaki tegetlerinin birbirine dik olmasi
kosulunu bulunuz.

Cozum
Parabolin x eksenini kestigi noktalar A ve B
olsun. A ve B’deki tegetler P'de dik kesigsin.

yk
1 y:ax2+bx+c

) OA\‘;/B‘)Z
LP

—bF\b? —4ac

2
ax“+bx+c=0 = x4, = :
12 2a

—b ++/b? —4ac

2a

B , 0| olur.

Tegetler, parabolin eksenine gbre simetrik
olduklarindan PB’nin egim agisi 45° olur.
mpg = 1 olup PB’nin denklemi yazilabilir:
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PB dogrusunun y =ax?+bx+c paraboliine

teget olmasi igin, bunlarin kesim noktalarinin
apsislerini veren denklemin kokleri birbirine esit
olmalidir:
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= b? —4ac =1 bulunur.

y=ax?+bx+c paraboliinin x eksenini
kestigi noktalardaki tegetlerinin birbirine dik

olmasi igin b?> —4ac =1 olmalidir.

Uyan!
b? —4ac ifadesi ax® +bx+c=0 denkleminin

diskriminanti  oldugu icin, y=ax?+bx+c

paraboliinde de A =b? —4ac diye adlandirilir.
Ozel problemlerde buldugumuz sonuglar A =1,
A = —1 olarak ezberlere alinirlar.

Bu sonuglar 6zel problemlerin sonuglaridir.
Bunlari, ¢b6zimlerini unutarak ezbere almak
sadece ayni problemler soruldugunda ige yarar.
Zihin bu ezberlerle doldurulmamal, temel
bilgilerle diistinebilme yolu agik tutulmalidir.
Verilecek &rneklerle bdyle bir ezbere takil
kalmanin higbir yarari olmadigi gorulecektir.
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Problem -1
y=x?+kx+1 paraboliine oriinden gizilen

tegetler birbirine dik olduguna gére bu tegetlerin
denklemlerini bulunuz.

Cozum

1. yol: Tegetlerin egimleri m olsun.

Tegetlerin denklemleri y = mx olur.

y =x2 +kx+1 egrisi ile y=mx dogrusu teget

olduklarindan, x2 +kx+1=mx denkleminin
kokleri birbirine esit olmalidir:

x> +kx+1=mx = x> —(m-k)x+1=0;

A=(m-kf—4=0=m?—2km+k>-4=0;

Tegetler birbirlerine dik olduklarindan, egimlerin
carpimi —1 olmalidir:

k? —4=-1= k=43 bulunur.
k1:f\/§ igin m1:f\/572, mZ:f\/EJrZ;
k2:\/§ icin m1=\/§—2,m2:J§+2 olur.

Sekildeki egrilerin ve tegetlerin denklemlerini siz
yaziniz.

2. yol: Orijinden gizilen tegetlerin birbirine dik

olmalari igin, y=x?+kx+1 paraboliinde
b2 —4ac =—1 olmalidir.

b? —4ac=—1 = k> —4=—1 = k==+/3 olur.
Tegetlerin denklemleri y = mx bigimindedir.

ky =—v3 igin,

X2 —Bx+1=mx = x? 7(m+\/§)x+1:0
denkleminin kdkleri birbirine esit olmalidir.

m, = —3-2, m, = —/3 +2 bulunur.

k, = \/5 igin tegetlerin edimlerini siz bulunuz.

Uyan!
Dikkat edilirse; problemler tam ayni olmadiginda

b2 —4ac =—1 ezberini kullanmanin pek katkisi
olmamistir. BOyle 6zel problemlerin sonuglari
olan formdilleri ezberlemek zihni tembellestirir.

Problem -2
y =x* +kx+1 egrisine A(2—1) noktasindan

cizilen tegetler birbirine dik olduguna gore; olasi
k degerlerini bulunuz.

Cozim
1. yol: A(2,—1) noktasindan gegen dogrularin
egimleri m olsun. Bu dogrularin denklemi,
y—(-1)=m(x—2) = y=mx—2m-1olur.
y=x?+kx+1 paraboli ile y=mx—2m—1
dogrularinin birbirlerine teget olmasi igin,
X2 +-kx +1=mx—2m—1
=x* +(k—m)x+2m+2=0
denkleminin kokleri birbirine esit olmalidir.
A=(k-mf—4(2m+2)=0
=m’ -2(k+4)m+k*-8=0

Bu son denklemin kokleri, tegetlerin egimlerini
verir. Tegetler birbirine dik olacagina goére, bu
denklemin koklerinin garpimi —1 olmalidir.

m-m, =—1 =k?-8=—1 2k1:ﬁ, kzz\ﬁ

Egriler y:xzfﬁx+1, y:x2+\/7x+1 olabilir.

2. yol: A(2,—1) noktasi ve egri +x yoniinde 2

birim, —y yonlinde 1 birim &telenirse; problem

“y+1=(x—2)f° +k(x—2)+1 egrisine 0(0,0)
noktasindan ¢izilen tegetler birbirine dik
olduguna gore; olasi k degerlerini bulunuz.”
bicimine dénusur.

Problem - 1’in ¢6zUmu gibi ¢6zim yapilir.
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Problem -3
y=x>+2x+k egrisine A(1—1) noktasindan

gizilen tegetlerin egimlerinin orani —3 olduguna
gore; k degerini bulunuz.

Cozim
A(1—1) noktasindan gegen dogrularin egimleri
m olsun. Bu dogrularin denklemi,
y—(=1)=m(x—1)=y=mx—m-1olur.
y=x?+2x+k paraboli ile y=mx—m-1
dogrularinin birbirlerine teget olmasi igin,

X% +2x+k =mx—m—1

=% +(2-m)x+m+k+1=0
denkleminin kdkleri birbirine esit olmalidir.
A=(2-mf —4(m+k+1)=0

=m?—-8m—4k=0
Bu son denklemin m, ve m, kokleri, tegetlerin
egimlerini verir.
™ — 3 ve m+m,=8 esitiiklerinden
m,
my=-4, m,=12 ve
—4k=m;-m, > —4k=-4.12= k=12

bulunur.

Problem - 4
y=x*+kx—1 egrisine A(1-2) noktasindan

gizilen tegetlerin egimlerinin farki 2 olduguna
gore; k degerini bulunuz.

Cozim
A(1-2) noktasindan gegen dogrularin egimleri

m olsun. Bu dogrularin denklemi,
y—(-2)=m(x—1) = y=mx-m-2 olur.
y=x?+kx—1 parabolii ile y=mx—m-2
dogrularinin birbirlerine teget olmalari igin,

X° +kx —1=mx—m—2=x*+(k—m)x+m+1=0
denkleminin kdkleri birbirine esit olmalidir.

A=(k-my—4(m+1)=0
=>m? —(k+4)m+k?-4=0
Bu son denklemin m, ve m, kdokleri, tegetlerin
egimlerini verir.
m—m,=2 m+m,=k+4, m,-m, =k’ —4

esitliklerinden
ki=-2 k,=14/3, m;=—-4, m, =12 ve

—4k=m;-m, = —4k=-4-12 = k=12

bulunur.

Problem -5

y= x? —2x—3 paraboliiniin birbirine dik olan
tegetlerinden birinin egimi 2 olduguna gore; bu
tegetlerin kesim noktasini bulunuz.

Cozim

Birbirine dik tegetlerin egimlerinin garpimi —1
olacagindan diger tegetin egimi —1/2 olur.

Tegetlerin denklemleri

y=2x+n, ve y:—%XJrn2 olsun.

x2 —2x—-3=2x+n, = x> —4x—n;-3=0;

2

1 3
x2—2x—3:—5x+n2 =x* = ox—n; -3=0

Bu iki denklemin ikikat kokleri olmahdir:
Ay=16+4(n,+3)=0 = n =-7,

A, = 9/4+4(n2 +3) =0 = n,=-57/16
Tegetlerin denklemleri,

y=2x—7 ve y:—lx—z olarak bulunur;
2 16

ﬂ,,ﬂ noktasinda kesisirler.
8 4
Uyan!

Dikkat edilirse; Problem - 3, Problem - 4 ve
Problem - 5'te ezber higbir ise yaramamistir.

Ogrenci ayni konuda, sayisiz farkli problemle
karsilasacaktir!
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Ozel Problem - 3

y = f(x), tglincii dereceden bir fonksiyondur.
f(x)=0 denkleminin koklerinin toplami k ise
f(x—a)=0 denkleminin koklerinin toplaminin

3a+k oldugunu goésteriniz.

Cozim
f(x)=0 denkleminin kokleri x;, X,, X5 ve
f(x—a)=0 denkleminin kékleri X;, X,, X,
olsun.

Xy—a=X;, X,—a=X,, Xz—a= Xy olur.

Xi 4 X + X3 = 38+ X4 + X, + X3

= x; + x/2 + x’3 =3a+k bulunur.

Problem -6

y = f(x), tglincii dereceden bir fonksiyondur.
f(x)=0 denkleminin koklerinin toplami 4 ise
f(x—2)=0 denkleminin k&klerinin toplamini
bulunuz.

Cozim

1.yol: f(x)=0 denkleminin kokleri x;, X5, Xg

ve f(x—2)=0 denkleminin kékleri x;, X;, Xj
olsun.

X; + Xy +X3 =3-2+4=10 bulunur.

2. yol: f(x)=0 denkleminin kokleri x;, X,, Xj

ve f(x—2)=0 denkleminin kékleri x;, X,, Xj
olsun.

'

Xy —=2=Xy, X, —2=X,, Xz —2=Xy olur.

Xi 4 Xg + X5 =324 X, + Xy + X5
= X; 4+ Xy + Xz =3-24+4 =10 bulunur.

Uyan!

Boyle bir problemi 1. yoldan ¢ozebilmek igin
problemin sonucunu formul olarak &3drenciye
vermek yanliglarin bayugudur.

Problem -7
f(x+1)=0 denkleminin ¢6zim kimesi {2,6}
f(2x—3)=0

¢6zim kidmesini bulunuz.

olduguna gore; denkleminin

Cozum

f(x+1)=0 denkleminin kokleri 2 ve 6 ise
f(2x—3)=0 denkleminin kokleri x; ve X,
olsun.

241=2x,—-3 = x,=3;

6+1=2x,—-3 = X, =5 bulunur.

f(2x—3)=0 denkleminin ¢6zim kimesi {3,5}
olur.

Uyan!

Bir konuda sayisiz degisik problem sorulabilir!
Bunlardan birini segip formillestirmenin higbir
yararinin olmayacagi, aksine ¢ok buyUk zarari
olacagi 6rneklerle agiklanmaya calisildi!

Bu konuda, istenildigi kadar érnek sunulabilir!

Son Soz!

Ozel problemlerin sonuglarini
“form0l” diye ezberletmeye calisan
ogretmenlerimiz

6grencilerinin zihinlerini
muhUrlemeye ¢alistiklarinin

farkina varmalidirlar!

Bir gergek sinavda

6grencinin ezberleri degil,

bilgileri,

bilgilerini kullanma becerileri sorgulanir!
Ezberleri ile

bir gercek sinava giren égrenci

¢cok blyuk sok yasar!

Bu acinin sorumlusu

ogrencisini ezberlerle yonlendiren
6gretmenidir!

Yanhgi savunan égretmenlerimizin
bu gercegi goreceklerine inaniyorum!




