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Ornek Problem - 1

a+b+c+d+e=10 denkleminin sayma sayilari
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisini
bulunuz.

Cozuim

1. yol

10 tane 1'i yan yana koyalim. Bunlarin ayirdigi 9

araligin 4'UnG secerek bu araliklara birer ayirag

koyalim. Bu ayiraglar a, b, ¢, d, e dediskenlerine

verilecek olan 1’leri ayiracaktir:

1.1.1.1.1.1.1.1.1.1

1.1x1.1.1x1x1.1x1.1

Denklemin ¢6zim sayisi, C(9,4) =126 olur.

2. yol (Dogrudan dogruya sayma)

5!

11116—-——-————— > =5 ¢bzlim,
4111
51 -
11125———————— >——— =20 ¢b6zim,
31111
51 -
11134-———————— > ——— =20 ¢bzlim,
3L1111
51 -
11224—-———————— > =30 ¢6zim,
212111
51 -
11233-——————- >——"—— =30 ¢b6zlim,
2111121
51 -
12223-—-———-——- > =20 ¢bzlim,
113111
51 -
22222———————-— >§:1<_;ozum.

Toplam ¢6zim sayisi 126 olur.

Ornek Problem - 2

a+b+c+d+e=10 denkleminin dodal sayilar
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisini
bulunuz.

Muharrem $ahin

Cozum

10 tane 1'i yan yana koyalim.

4 tane ayiraci da bunlarin yanina koyalim.
Ayiraclar a, b, ¢, d, e degiskenlerine verilecek
1’leri ayirsin. Ayiraglar 1’lerin ayirdidi araliklara
ayri ayri konulmak zorunda dedgildir. 1’lerin
disinda da olabilirler; yan yana da gelebilirler.
Clnka; degiskenler “0” degerini de
alabileceklerdir.

111111111 1XxXXX

|
141 _ 1001 olur.

Denklemin ¢dzim sayisi, =
101 4!

Ornek Problem - 3

a+b+c+d+e =15 denkleminin {1,2,3,4,5,6}
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisini
bulunuz.

Cozuim

Sayma sayilar kiimesindeki ¢ézimlerin sayisina
N; diyelim. 15 tane 1'in ayirdigi 14 araligin 4’

secilerek bu araliklara birer ayirag koyalim. Bu
ayiraclar a, b, ¢, d, e degiskenlerine verilecek
olan 1’lerin sayilarini belirtecektir.

N, = C(14,4) =1001 olur.

a=ay +6 olsun.

a+b+c+d+e=15 (1)
> a;+6+b+c+d+e=15
> a;+b+c+d+e=9 (2)

(1) denkleminin sayma sayilarindaki ¢d6zimlerin-
den a’nin 6’dan biylk oldugu g¢éziimlerin sayisi,
(2) denkleminin sayma sayilarindaki ¢ozim sayisi
kadardir. Bu saylya N, dersek,

N, = C(8,4) =70 olur.
(9 tane 1'in ayirdigi 8 araliktan 4'Uni segerek, bu
araliklara birer ayirag koyduk.)
blylk olamayacagina dikkat ediniz.
b, ¢, d, e degiskenlerinin 6'dan blylUk oldugu
durumlari da hesaba alirsak, denklemin verilen
kimedeki ¢dzUmlerinin sayisi,
N=N; -C(5,1)-N, =1001-5.70 =651 bulunur.
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Ornek Problem - 4

a+b+c+d+e=20 denkleminin {1,2,3,4,5,6}
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisini
bulunuz.

Cozum

Sayma sayilar kiimesindeki ¢ézimlerin sayisina
N; diyelim. 20 tane 1'in ayirdigi 19 araligin 4’

secilerek bu araliklara birer ayirag koyalim. Bu
ayiraclar a, b, c, d, e degiskenlerine verilecek
olan 1’lerin sayilarini belirtecektir.

N, = C(19,4) = 3876 olur.

a=ay +6 olsun.

a+b+c+d+e=20 (1)
> a; +6+b+c+d+e=20
> a,+b+c+d+e=14 2)

(1) denkleminin sayma sayilarindaki ¢d6zimlerin-
den a’nin 6’dan biylk oldugu ¢éziimlerin sayisi,
(2) denkleminin sayma sayilarindaki ¢ozim sayisi
kadardir. Bu saylya N, dersek,

N, = C(13,4) = 715 olur.
(14 tane 1'in ayirdigr 13 araliktan 4'Gn0 secerek,
bu araliklara birer ayirag koyduk.)
Degiskenlerin herhangi ikisi de ayni anda 6’dan
blylk olabilir.
a=a; +6 ve b=b; +6 olsun.

a+b+c+d+e=20 1)
=>a; +6+b; +6+c+d+e=20
=>a;+bj+c+d+e=8 (3)

(1) denkleminin sayma sayilarindaki ¢d6zimlerin-
den a’nin ve b’nin 6’dan blylk oldugu c¢éztimlerin
sayisi, (3) denkleminin sayma sayilarindaki
¢6zum sayisi kadardir. Bu saylya N; dersek,

N3 = C(7,4) = 35 olur.
a, b, ¢, d, e degiskenlerinin herhangi Gg¢l ayni anda
6’dan buylk olamaz.
Buna goére;
a+b+c+d+e =20 denkleminin {1,2,3,4,5,6}
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisi,

=3876-5-715+10-35

=651
bulunur.

Muharrem $ahin

Ornek Problem - 5

a+b+c+d+e =25 denkleminin {1,2,3,4,5,6}
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisini
bulunuz.

Cozum

Sayma sayilar kiimesindeki ¢ézimlerin sayisina
N; diyelim. 25 tane 1'in ayirdigi 24 aralhigin 4’

secilerek bu araliklara birer ayirag koyalim. Bu
ayiraclar a, b, c, d, e dediskenlerine verilecek
olan 1’lerin sayilarini belirtecektir.

N, = C(24,4) = 10626 olur.

a=ay +6 olsun.

a+b+c+d+e=25 (1)
> a; +6+b+c+d+e=25
= a +b+c+d+e=19 (2)

(1) denkleminin sayma sayilarindaki ¢dzimlerin-
den a’nin 6’dan blylk oldugu ¢éziimlerin sayisi,
(2) denkleminin sayma sayilarindaki ¢ozim sayisi
kadardir. Bu saylya N, dersek,

N, = C(18,4) = 3060 olur.
Degiskenlerin herhangi ikisi de ayni anda 6’dan
blylk olabilir.
a=a; +6 ve b=b; +6 olsun.

a+b+c+d+e=25 (1)
=>a; +6+b; +6+c+d+e=25
= a;+b;j+c+d+e=13 (3)

(1) denkleminin sayma sayilarindaki ¢oézimleri
icinde a’min ve b’nin 6'dan blylk oldugu
¢bzumlerin  sayisi, (3) denkleminin sayma
sayllarindaki ¢6zim sayisi kadardir. Bu saylya Nj
dersek,

N3 = C(12,4) = 495 olur.
a, b, c, d, e degiskenlerinin herhangi U¢l de ayni
anda 6’dan buyuk olabilir.
a=a +6, b=b; +6 ve c=c; +6 olsun.

a+b+c+d+e=25 1)
= a;+6+b; +6+¢c;+6+d+e=25
361+b1+C1+d+e:7 (4)

(1) denkleminin sayma sayilarindaki ¢dzimlerin-
den a’nin, b’nin ve c'nin 6'dan buylk oldugu
¢ozimlerin sayisi, (4) denkleminin sayma
sayllarindaki ¢6zim sayisi kadardir. Bu sayiya Ny
dersek,

N, = C(6,4) =15 olur.
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Buna goére;
a+b+c+d+e=25 denkleminin {1,2,3,4,5,6}
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisi,

N =N, - C(5,1)-N, + C(5,2) -N3 — C(5,3) - N,
-10626 —5-3060 +10-495 - 10.15

=126
bulunur.

Ornek Problem - é

Bir zar art arda 5 kere atiliyor.
Gelen 5 sayinin toplaminin 5 ile boélinebilmesi
olasihgi kactir?

Cozuim

Gelen sayilar sirasiyla a, b, c, d, e olsun.

Deneyin o6rneklem uzay! (a,b,c,d,e) beslilerinin
kimesidir.
E={(ab,cde)|ab,cdeec{l234,56} uzay

es olumlu olup n(E) = 6 olur.
Istenen olay da,

a+b+c+d+e=5 (1) a+b+c+d+e=10 (2)
a+b+c+d+e=15 (3) a+b+c+d+e=20 (4)
a+b+c+d+e=25 (5) a+b+c+d+e=30 (6)

denklemlerinin {1,2,3,4,5,6} kiimesindeki ¢6zim
kiimelerinin A birlesim kimesidir. Denklemlerin
ayri ayr ¢6zim kdmeleri Gy, G, C3, C4, G5,
Cg ise A=C UG, uC3 UG, uCs UG olacaktir.
1,1,1,1,1), (2,3,1,1,3), (1,6,4,6,3), ... beslileri
A olayinin birer elemanidir.

Yapacagimiz, n(A) sayisini ve P(A):% oranini
bulmaktir.

G ={(1,1,1,1,1)} olup n(G;) =1'dir.

Ce ={(6,6,6,6,6)} olup n(Cg) = 1'dir.

Onceki o6rnek problemlerimizde n(G,) =126,
n(G3) =651, n(C,4) =651, n(Gs) =126 oldugunu
bulmustuk.

Ci, G, GCs, G4, G5, Gg kumeleri ayrk
oldugundan,

Muharrem $ahin

n(A) = n(Gy) +n(Gy) +n(G3) +n(Cq) +N(Cs) +n(Ce )

=1+126+651+651+126+1
=1556
olur.
p(a) = NA)
n(E)
389
P(A) = ——
= PA) = 1oaq
bulunur.

Ornek Problem - 7

ax3, b>4 ve c<5 olduduna gore;
a+b+c+d+e=15 denkleminin dodal sayilar
kiimesindeki ¢6zim kimesinin eleman sayisini
bulunuz.

Cozuim

a=a; +3 ve b=b; +4 olsun.

a+b+c+d+e=15 ¢H)
=>a;+3+b;+4+c+d+e=15
= a;+bj+c+d+e=8 (2)

(1) denkleminin , dogal sayllarda, a>3, b>4
kosullarini  saglayan ¢ozlmlerinin sayisi, (2)
denkleminin dogal sayilardaki géziimlerinin sayisi
kadardir. 8 tane 1'i 4 ayiragla ayirip 5 dediskene
paylastiracadiz. Tabii; bu paylastirmada bazi
degiskenlerin payina “0” dusecektir.

Bu sayiya N; dersek,

|
Ny = 12! _ 495 olur.
81 4!
Simdi de; 495 tane ¢0zuim icindeki, c<5

kosuluna uymayanlari gikaracagiz:

c=c¢; +5 diyelim.
a;+b;+c+d+e=8 (2)
= a;+b;+¢c;+5+d+e=8
=>a;+b;+c;+d+e=3 (3)
(2) denkleminin c>5 kosuluna uyan
¢ozUimlerinin  sayisi  (3) denkleminin dodal
sayllardaki ¢6zim sayisi kadardir.
Bu sayiya N, dersek,
7!

N, = =35 olur.
4131

Istenen ¢dziim sayisi,
N=N; -N, = N=495-35 = N=460 bulunur.



