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PPrraattiikk  BBiillggii--11    ((İİnntteeggrraallssiizz  AAllaann  BBuullmmaa))  

 ny ax  eğrisi ile x x  ve y 0  doğruları-

nın sınırladığı alan S ise,  ny ax  eğrisi ile 

x 0  ve  ny ax  doğrularının sınırladığı alan 

n S ’dir.   

  
  

  

  

  

  

  

  

  
  
İİssppaatt  
Şekildeki harflendirmelere göre, 

 




 


    

 


 



     

   


xx n 1

n

0 0
n 1

n

a xS ax dx S
n 1

a x
                   S  

n 1
                   a x x (n 1) S
                   A(OABC) (n 1) S

 

bulunur.   ny ax  eğrisi ile x 0  ve  ny ax  

doğrularının sınırladığı alanın n S  olduğu 
görülür.  

O noktasının, eğrinin tepe noktası – ya da 
dönüm noktası - olduğu unutulmamalıdır.  

  

SSoonnuuççllaarr  
11..  “Pratik Bilgi-1”in   ny a(x r) k  türünden  

eğrilerde de geçerli olacağı açıktır. 

22..  “Pratik Bilgi-1”   nx a(y k) r  türünden  

eğrilerde de geçerlidir. 

 

UUyygguullaammaa--11..11  
 2y 2x  eğrisi ile x 3  ve y 0  doğrularının 

sınırladığı bölgenin alanını bulunuz.   
  

  

  

  

  

  

  
ÇÇöözzüümm  
  

11..  yyooll  
  

  

  

  

  

  
Şekli inceleyiniz. 

   A(OABC) 3 18    S 18  olur.  

  
22..  yyooll  


     




33 3
2

0 0

2 xS 2x dx  S   S 18
3

 

  

  

DDiikkkkaatt  eeddiilliirrssee;;  pprroobblleemmiinn  iinntteeggrraall  iillee  
ççöözzüümmüü,,  pprraattiikk  bbiillggii  iillee  yyaappttıığğıımmıızz  
ççöözzüümmddeenn  ddaahhaa  zzoorr  yyaa  ddaa  ddaahhaa  
uuzzuunn  oollmmaammıışşttıırr..  BBuurraaddaa;;  ““pprraattiikk  
bbiillggii””,,  ffaarrkkllıı  bbiirr  ççöözzüümm  yyoolluu  sseeççeenneeğğii  
ggeettiirrmmiişşttiirr..    
  

 
nB(x ,ax )  

n S  

S  

O 

y 

 ny ax  


nC(0,ax )  

A(x ,0)  x 

O 

y  2y 2x  

x 3 

O 

y  2y 2x  

x 

B(3,18)  

2 S  

S  

C(0,18)  

A(3,0)  
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UUyygguullaammaa--11..22  
  3y (x 1) 1  eğrisi ile x 0 , x 3  ve 
y 0  doğrularının sınırladığı bölgenin alanını 

bulunuz.   
  

  

  

  

  

  

  
  

ÇÇöözzüümm  
  

11..  yyooll  
  

  

  

  

  

  
 

Şekli inceleyiniz. 

  3y (x 1) 1  eğrisi,   3y x  eğrisinin 

  f : (x,y) (x 1,y 1)  ötelenmesi ile elde 
edilir. 

 3y x  eğrisinin dönüm noktası (0,0) noktası;  

  3y (x 1) 1  eğrisinin dönüm noktası (1,1) 
noktasıdır. 

          

  


  

  

34T 1    3T ;   
4

M 2  ve
4S 16 S 4  olup

273T M S   bulunur.
4

  

22..  yyooll  

               


 


343

3

0 0

x 1
S x 1 1 dx  S x  

4

27                                S
4

 

 

BBuurraaddaa  ddaa;;  iillkk  aakkllaa  ggeelleecceekk  oollaann    
iinntteeggrraall  iillee  ççöözzüümm,,  pprraattiikk  bbiillggii  iillee  
yyaappttıığğıımmıızz  ççöözzüümmddeenn  ddaahhaa  ““pprraattiikk””  
ggöözzüükkmmeekktteeddiirr..  
 

UUyygguullaammaa--11..33  
 y x 2  eğrisi ile y x  ve y 0  

doğrularının sınırladığı bölgenin alanını 
bulunuz.   
  

  

  

  

  
  

ÇÇöözzüümm  
  

  

  

  

  

  
Şekli inceleyiniz. 

     2y x 2    x f(y) y 2  olup eğrinin, 
tepesi (-2,0) olan bir parabol yayı olduğu 
görülür. 

     4 S 4 2  3 S 6  olur.   

İstenen alan, 3S ile açık renkli üçgensel 

bölgenin alanının farkıdır:   
 

2 26 4
2

 

 

y   3y (x 1) 1  

x 3 O 

T 
3T 

3S  

S  

O 

y   3y (x 1) 1  

x 3 1 

1 

9 

M 

y 

 y x 2  

x O 

y x  

S  

y 

 y x 2  

x O 

y x  

3S  

2

2  

2  
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UUyygguullaammaa--11..44  
 2y x 2x  eğrisi ile x 4  ve y 0  

doğrularının sınırladığı bölgenin alanını 
bulunuz.   
  

  

  

  

  

  
  

  

ÇÇöözzüümm  
  
  
  

  

  

  
 

Şekli inceleyiniz. 

 2y x 2x  parabolünün tepe noktasının 
T(1, 1)  olduğu ve x eksenini başlangıç 

noktası ile (2,0) noktalarında kestiği bulunur. 
Büyük dikdörtgenin alanının 27 birimkare 
olduğu görülür. 

    



27 1S M R ,   S   ve  M 2  olup
3 3

20R   bulunur.
3

 

PPrraattiikk  bbiillggiilleerr,,  öözzüümmsseennmmiişş    mmaattee--
mmaattiikksseell  kkaavvrraammllaarrıınn  mmeeyyvveelleerrii--
ddiirrlleerr..  MMaatteemmaattiikksseell  öözzlleerriinnddeenn  
kkooppaarrııllddııkkllaarrıınnddaa  ttaattssıızz,,  ttuuzzssuuzz,,  
yyaarraarrssıızz  kkaallaakkaallıırrllaarr..  
  

  

UUyygguullaammaa--11..55  
 2y x 4  parabolü ile   y x 2  doğrusu-

nun sınırladığı bölgenin alanını bulunuz.   
  

  

  

  

  
  

  

  
ÇÇöözzüümm  
  

  

  

  

  

  
 

 

Şekli inceleyiniz. 

Parabol ile doğrunun kesim noktaları (0,2)  ve 
(5, 3)  olarak bulunur.  


 

   
   

 

   İstenen alan Yamuğun alanı
                        Turuncu alan Yeşil alan

(4 9) 5 4 2 9 3İstenen alan
2 3 3

125İstenen alan   olur.
6

  

  
UUyygguullaammaa--11..66  
 2y 2x  parabolü ile  3y x  eğrisinin  

sınırladığı bölgenin alanını bulunuz.   
 

 
  

O 

y 
 2y x 2x  

x 4 

P(4,8)  

M 2S S 
T(1, 1)  

O 

y 
 2y x 2x  

x 4 
2 

R 

y 

 2y x 4  

x O 

  y x 2  

(5, 3)  

4  

2  ( 4,2)  

 ( 4, 3)  

y 

 2y x 4  

x O 

  y x 2  
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ÇÇöözzüümm  
  

  
  

  

  
  

Şekli inceleyiniz. 

 2y 2x  eğrisi ile  3y x  eğrisi (0,0) noktası;  

(0,0)  ve (2,8)  noktalarında kesişirler. 

Eğrilerin sınırladığı alan,  2y 2x  eğrisinin 

altındaki alan ile  3y x  eğrisinin altındaki 
alanın farkı olur. 

 


 

 

2 8 2.8    İstenen alan
3 4

4İstenen alan  bulunur.
3

  

MMaatteemmaattiikksseell  kkaavvrraammıı  öözzüümmsseemmiişş  
oollaann  ööğğrreennccii,,  pprraattiikk  bbiillggiinniinn  ttuuttssaağğıı  
oollmmaazz..  KKeennddiissii  bbiillggiiyyii  ttuuttssaakk  eeddeerr..  
NNeerreeddee,,  hhaannggii  yyöönntteemm  uuyygguunn  iissee  oo  
yyöönntteemmii  uuyygguullaarr..  
  

PPrroobblleemm--11..11  
 2y x 4x  ile    2y x 6x 8  eğrilerinin 

sınırladığı bölgenin alanını bulunuz.   
PPrroobblleemm--11..22  

2y x  ile  2y 2x 4  eğrilerinin sınırladığı 
bölgenin alanını bulunuz.   
 

 

 

 

 

 

 

 

  

PPrraattiikk  BBiillggii--22      ((BBaassiitt  KKeessiirrlleerree  AAyyıırrmmaa))  

Verilen bir kesir basit kesirlere ayrıldığında, 
paydası 1. dereceden olan kesrin payındaki 
sayı,                                                          
o kesrin paydasının kökünün                              
verilen kesirde o paydanın atılmasıyla kalan 
kısımda                                                    
bilinmeyen yerine konularak bulunur. 

 

UUyygguullaammaa--22..11  
 



2

3
x 2x 1

x x
 ifadesini basit kesirlere ayırınız. 

  

ÇÇöözzüümm  
   


 

 
   

   

2 2

3

2

x 2x 1 x 2x 1               (1)
x(x 1)(x 1)x x

x 2x 1 A B C     (2)
x(x 1)(x 1) x x 1 x 1

 

 

(2) özdeşliğinde iki tarafı x ile çarpalım: 

       
  

   

2x 2x 1 B x C xA
(x 1)(x 1) x 1 x 1

 

x 0  konulursa, A 1  bulunur.   
 

(2) özdeşliğinde iki tarafı x 1  ile çarpalım: 

         
  

 

2x 2x 1 A (x 1) C (x 1)B
x(x 1) x x 1

 

x 1  konulursa,  B 1  bulunur.  

 

(2) özdeşliğinde iki tarafı x 1  ile çarpalım: 

         
  

 

2x 2x 1 A (x 1) B (x 1) C
x(x 1) x (x 1)

 

 x 1  konulursa, C 1  bulunur.  

 

    
  

   

2x 2x 1 1 1 1
x(x 1)(x 1) x x 1 x 1

   

elde edilir.  
 

O 

y  3y x  

x 

(2,8)  

 2y 2x  

y 
 2y x 4

 

x O 

2y x  
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Yukarıda yaptığımız işlemleri, pratik bir 
yaklaşımla, şöyle ifade edebiliriz: 

 
  

   

2x 2x 1 A B C
x(x 1)(x 1) x x 1 x 1

 özdeşliğinde 

A değerini bulmak için, 

 
  

   

2x 2x 1 A B C
(x 1)(x 1) x 1x xx 1

 

özdeşliğin solunda, paydadaki x çarpanı 
dışında kalan ifadede x 0  konulur. 
 

B değerini bulmak için, 

 
  

 

2x 2x 1 A B
(x 1) x

C
x (x 1) x x1 1

 

özdeşliğin solunda, paydadaki x 1  çarpanı 
dışında kalan ifadede x 1  konulur. 
 

C değerini bulmak için, 


 

  
  

2

(x 1
x 2x 1 A B C

x(x 1) x x 1) x 1
 

özdeşliğin solunda, paydadaki x 1  çarpanı 
dışında kalan ifadede  x 1  konulur. 

 

BBuurraaddaa  yyaappttıığğıımmıızz,,  ppoolliinnoommllaarrddaakkii  ““BBeelliirrssiizz  
KKaatt  SSaayyııllaarr  TTeeoorreemmii””nnii  ddaahhaa  kkeessttiirrmmee  bbiirr  
yyoollddaann  uuyygguullaammaakkttıırr..  BBuunnuu  uuyygguullaarrkkeenn,,  
““UUyygguullaammaa--22..11””iinn  iillkk  ççöözzüümmüünnüü  zziihhnniimmiizzddee  
ccaannllaannddıırrmmaallııyyıızz..  ÖÖrrnneeğğiinn;;  AA  ddeeğğeerriinnii  
bbuullmmaakk  iiççiinn  öözzddeeşşlliiğğiinn  ssoolluunnddaa  xx  ççaarrppaannıı  
ddıışşıınnddaa  kkaallaann  iiffaaddeeddee  xx  ==  00  kkooyymmaammıızzıınn  nnee  
aannllaammaa  ggeellddiiğğiinnii  bbiillmmeelliiyyiizz..  NNee  yyaappttıığğıımmıızzıı  
bbiillmmeemmiizz,,  yyeennii  ççöözzüümm  sseeççeenneekklleerrii  
üürreettmmeemmiizzddee  bbiizzee  ççookk  yyaarrddıımmccıı  oollaaccaakkttıırr..      

BBuu  yyaakkllaaşşıımmllaa;;  ppaayyddaallaarrıınn  ddaahhaa  yyüükksseekk  
ddeerreecceeddeenn  oolldduuğğuu  dduurruummllaarrddaa  ddaa,,  ““PPrraattiikk  
BBiillggii--22””yyii  uuyygguullaayyaabbiilliirriizz..    
  

UUyygguullaammaa--22..22  
 



2

3
x 2x 1

x x
 ifadesini basit kesirlere ayırınız. 

  

  

ÇÇöözzüümm  
Paydayı çarpanlarına ayırıp verilen kesri basit 
kesirlerin toplamı olarak yazalım:    

  

   


 

  
  

 

2 2

3 2

2

2 2

x 2x 1 x 2x 1    
x x x(x 1)

x 2x 1 A Bx C
xx(x 1) x 1

 

 

A değerini bulmak için, 

        
 

 

2

2 2
x 2x 1 A Bx C

(x 1) xxx 1
 

özdeşliğinin solunda, paydadaki x çarpanı 
dışında kalan ifadede x 0  konulur ve 

 A 1  bulunur. 

 

B ve C değerlerini bulmak için, 

        


 
2 2

2

(x 1)
x 2x 1 Bx C
x x

A
x 1

  

özdeşliğinin solunda, paydadaki 2x 1  

çarpanı dışında kalan ifadede  2x 1  
konulur. 

   
 

2x 2 Bx C
x

 elde edilir. 

İki taraf x ile çarpılırsa, 

  
     22x 2 Bx C  x 2 Bx2 Cx

x
 olur. 

Bu son özdeşlik, önceki özdeşlikte tüm 2x  ler 
yerine " 1"  koyamamış olduğumuzu 

gösterir. Burada da  2x 1  konulursa; 

           
  

22x 2 Bx Cx  2x 2 B Cx
                         B 2 ve C 2

 

bulunur. 

   

     
 

 

2

3 2
x 2x 1 1 2x 2    

xx x x 1
 elde edilir. 
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AAççııkkllaammaa::  İİşşlleemmlleerriinn  ttüümm  aaşşaammaallaarrıınnıı  
ggöösstteerreerreekk  ççöözzüümm  yyaappssaayyddııkk,,  şşööyyllee  oollaaccaakkttıı::  

          

   


 

  
  

 

       

      

2 2

3 2

2

2

2 2

2

2

2

2

x 2x 1 x 2x 1    
x x x(x 1)

x 2x 1 A Bx C
xx(x 1) x 1

x 2x 1 A(x 1) x (Bx C)

2x 1 A( 1x Bx)x Cx)

 

Bu son özdeşlikte  2x 1  konulursa, 

      2x 2 B Cx  B 2 ve C 2 bulunur.  

 

UUyygguullaammaa--22..33  


   2 2
x 3

(x 1) (x x 1)
 ifadesini basit kesirlere 

ayırınız. 

  

ÇÇöözzüümm  
 


 



    







 




 






2

2

2

2 2

(

x 3 x 3  
(x 1)(x x 1) (x 1)(x 1)(x x 1)

x 3
)

A B Cx D            

x x 1

      

(x 1)

x 1
      

x

(x 1)

x
  

x1 1

 

 

Özdeşliğin sol yanında x 1  çarpanı dışındaki 

ifadede x 1  konulursa, 


1A
3

 ve 

x 1  çarpanı dışındaki ifadede  x 1  
konulursa, B 2  bulunur.  

2x  yerine  x 1  konulursa; 

   


 

  
       

       
         
      
      


  

2

x 3  Cx D
x 1 1
x 3 Cx( x 2) D( x 2)

x 3 C ( 2C D)x 2D
x 3 C( x 1) ( 2C D)x 2D
x 3 ( C D)x C 2D
C D 1 ve C 2D 3

5 2C  ve D  bulunur.
3 3

x
 

 

 



   
 

  
   

2

2

x 3
(x 1)(x 1)(x x 1)

1 2 5x 2               
3(x 1) x 1 3(x x 1)

 

elde edilir. 

 

UUyygguullaammaa--22..44  
  

  

3 2

2 2
4x 6x 3x 10
(x 1) (x 4)

 ifadesini basit kesirlere 

ayırınız. 

  

ÇÇöözzüümm  





     


       

  


 


  






3 2 3 2

2

2

2

2 2

3 2

4x 6x 3x 10 4x 6x 3x 10 
(x 1) (x 4) (x 1) (x 2) (x 2)

4x 6x 3x 10

Ax B C D                     

(x 1)

(x 1

(x 2(x 2)

x)
     

2

)

x 2

 

Özdeşliğin sol yanında  2(x 1)  çarpanı 

dışındaki ifadede  2x 2x 1  konulursa,  

   

    
 

 

     

       
      
       
  

2 2

2

4x(2x 1) 6(2x 1) 3x 10  Ax B
2x 1 4

8x 13x 4 (Ax B)(2x 5)

8 13x 4 2A ( 5A 2B)x 5B
3x 12 ( A 2B) 2A 5B
A 2B 3  ve  2A 5B 12

A 1 ve B 2  bul

x x

unur.

 

 

Özdeşliğin sol yanında x 2  çarpanı dışındaki 
ifadede x 2  konulursa, C 1  ve 

x 2  çarpanı dışındaki ifadede  x 2  
konulursa, D 2  bulunur.  

   
  

    
 

  
 

   
  

3 2

2 2 2

2

2

4x 6x 3x 10 x 2 1 2 
x 2 x 2(x 1) (x 4) (x 1)

(x 1) 3 1 2                
x 2 x 2(x 1)

1 3 1 2                 
x 1 x 2 x 2(x 1)

 

elde edilir. 

                                          


