BiR COKGENIN BiR DUZLEM UZERINDEKI DIK iz DUSUMUNUN ALANI

TEOREM
Bir gcokgenin bir diizlem tzerindeki dik iz digiiminin alani, gokgenin alani
ile gokgenin bulundugu dizlemle iz disim dizleminin élgcek agisinin
6lclistinin kosinlsinln ¢arpimina esittir.

P dizlemiile E dizleminin digek acisinin élcist o, P dizlemindeki bir

cokgenin alaninin 8lgisii S, bu gokgenin E dizlemindeki dik iz disiminin
~alaninin Olglisi S' ise S'=S . cosa dir.

~ Hipotez

Cokgenin alani S, dik iz disimunin alani S' ve ¢okgenin bulundugu duz-
lemle iz diistim dlzleminin dlgek agisinin lglist o dir.

Hikim

S'=S.cosa dir.

a. Teoremin ispatini, bir kenan iz diigiim diizleminde olan bir iig.gen
icin yapalim.

ABC (cgeninin iz diisim dizleminde olan [BC]
kenarina ait yiiksekligi [AH] dir. da /

ABC Ucgeninin E dizlemi Gzerindeki dik iz du- E/ //
simi A'BC Uggenidir. €

[AA] L E ve [AH] L [BC] = [A'H] L [BC] dir (i¢ dikme teoremi).

Buna gére A'BC Uggeninin [BC] kenarina ait yiksekligi [A'H] dir.

[AH] L [BC] ve [A'H] L1 [BC] oldugjundan;AT—l\A', (ABC) duzlemiile E duz-
leminin dlgek agisidir. m(AT-I\A') = o olsun.
IAH]
|AH|
A(A'BC) = 5' IBC| . |A'H| = _2—- IBC| . |AH| . cosa (JA'H| = |AH] . cosa)

AHA' dik uggemnde cosa = = |A'H| = |AH| . cosa dir.

PaN O
— A(ABC) . cosa dir ( % IBC| . |AH| = A(ABC)).

A(ABC) = S, A(ABC) = S' ile gbsterilirse S'=S . cosa olur.

b. Teoremin ispatini, bir kenari iz diigiim diizlemine paralel olan bir li¢-
gen icin yapalim.

ABC (gcgeninin [BC] kenarn, E iz disim A
dizlemine paraleldir.

ABC (c¢geninin [BC] kenarini kapsayan ve
E diizlemine paralel olan P duzlemini gizelim.

ABC nin P diizlemindeki dik iz diisiimii DBC,

E diizlemindeki dik iz diisimii AB'C' dir.

(ABC) duzlemi ile P duzleminin dlgek agi-
sinin 8lcisi m(AHD) = o ise E // P oldugundan,
(ABC) dizlemiile E dizleminin dlgek agisinin l-
ciisti de m(AKA') = o dir.

A(DBC) = A(ABC) . cosa. dir. (1)

P // E oldugundan

DBC ABC = A(DBC) (ABC) dir. (2)

(1) ve (2) ye gore, A( A'BC) = (ABC) cosa dir.




c. Teoremin ispatini herhangi bir licgen i¢in yapalim.

ABC (c¢geninin bulundugu P dizlemiile E
iz diisiim dlzleminin ara kesiti d dogrusudur.

ABC (cgeninin C kdsesinden d ara kesit
dogrusuna paralel olacak bicimde [CD] ni ¢izelim.
[CD]// E olur.

P dizlemiile E dizleminin dlgek agisinin
olcist o dir.

Birer kenarlarni ([CD]) iz disim dizlemine
paralel olan ADC ve DBC uggenlerinin dik iz du-

stimleri olan A'D'C' ve D'B'C' lggenlerinin alanlari,

A(AD'C) = A(ADC) . cosa
A(D'B'C') = A(DBC) . cosa }

-

FaN PaN

dir. Bu esitlikleri taraf tarafa
toplayalim:

A(AD'CY) + A(DB'C!) = A(ADC) . cosa + A(DBC) . cosa

e

A(AB'C) = [A(ADC) + A(DBC)] . cosa

NG

PasN PN
A(A'B'C') = A(ABC) . cosa olur.

¢. Teoremin ispatini herhangi bir cokgen igin yapalim.

ABCDL c¢okgeninin (besgenin) bulundu-
gu P dlzlemiile E iz disim dizleminin 6l-
cek agisinin dlgust o dir.

Cokgensel bdlge, ¢cokgenin bir kdsesin-
den gecen kosegenleri cizilerek Gggensel bol-
gelere ayrilir. Bu Ucgensel boélgelerin alanlari
81, 82 ve S3; iz diistimlerinin alanlari S1‘, 82'
ve S;' dir.

S, =S, .cosa
S, =85, . cosa

M S3 = 83 . cosa

S1' + 82' + 83' = S1 . COSsa. + 82 . cosa + 83
S;'+ S8, +85; = (S, + 8, +S5) . cosa

i

oG

A(A'B'C'D'L") = A(ABCDL) . cosa olur.

Esitlikleri taraf tarafa toplayalim.

. COsSa



