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Bu yaz¬n¬n esin kayna¼g¬ "Geometri Günlü¼gü" sitesindeki 240 no lu san-
gaku problemi oluşturmaktad¬r. Say¬n Hatice MANKAN büyük bir sab¬r örne¼gi
göstererek istenen eşitli¼gi ispatlam¬̧st¬r. Say¬n Ayhan YANA¼GLIBAŞ hocam¬z
soru için daha k¬sa bir yol ararken Problem 1 deki aç¬ sorusu ile karş¬laşm¬̧s,
x aç¬s¬n¬n 22; 5o olmas¬durumunda eşitli¼gin geçerli oldu¼gunu göstermi̧stir. Bu
yaz¬da Problem 1 deki x aç¬s¬n¬n 22; 5o oldu¼gunu gösterece¼giz.

Katk¬da Bulunanlar. Say¬n Hatice MANKAN,Say¬n Ayhan YANA¼GLIBAŞ,
Say¬n Ali ERG·IN, Say¬n Adem Ç·IL.

Problem 1.(Ayhan YANA¼GLIBAŞ) . BirABCD dörtgenindeAD ? AB;m(\BCA) =
30o;m(\ACD) = 15o;m(\BAC) = 22; 5o oldu¼guna göre, m(\ABD) = x =
?(Şekil 1)
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Çözüm.(Ali ERG·IN-Abdilkadir ALTINTAŞ) DB yi B yönünde uzat¬p,
AECD kiri̧sler dörtgenini oluştural¬m. m(\DEC) = m(\DAC) = 67; 5o;m(\AED) =
15o olur. (Şekil 2)
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Şekil 2

ŞimdiAB yiB yönünde uzat¬p, AEFC kiri̧sler dörtgenini oluştural¬m. m(\CEF ) =
22; 5o;m(\FBC) = 52; 5o; m(\AFC) = m(\AEC) = 82; 5o olur. (Şekil 3)
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Şekil 3

Şimdi BEFC dörtgenine bakal¬m: (Şekil 4)
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Teorem. (Ali ERG·IN) Şekil 5 teki ABCD dörgeninde köşegenler dik ise,

tan a: cot b: cot c: tan d = 1

dir. (Şekil 5)
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·Ispat. Dik üçgenlerden

tan a =
AE

BE

cot b =
BE

ED

cot c =
ED

EC

tan d =
EC

AE

dir. Bu eşitlikler taraf tarafa çarp¬l¬rsa tan a: cot b: cot c: tan d = 1 elde edilir.
Teoremin tersi de do¼grudur. Şekil 5 tekiABCD dörtgeninde tan a: cot b: cot c: tan d =
1 ise dörtgenin köşegenleri dik kesi̧sir. Şekil 4 teki BEFC dörtgeninde köşegen-
lerin dik kesi̧sti¼gini gösterelim.

tan a: tan(60� a): tan(60 + a) = tan 3a
özdeşli¼gini kullanal¬m.

tan a: tan(60� a): tan(60 + a) = tan 3a

) cot(90� a): cot(30 + a): cot(30� a) = tan 3a

) 1

tan(90� a) :
1

tan(30 + a)
:

1

tan(30� a) = tan 3a

) tan 3a: tan(90� a): tan(30 + a): tan(30� a) = 1

dir. Son eşitlikte a = 22; 5o al¬n¬rsa,
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tan 67; 5o: tan 67; 5o: tan 52; 5o: tan 7; 5o = 1 ( ii)

bulunur.

tan 67; 5o: cot 22; 5o: cot 82; 5o: tan 52; 5o

= tan 67; 5o: tan(90� 22; 5o): tan(90� 82; 5o): tan 52; 5o

) tan 67; 5o: tan 67; 5o: tan 7; 5:o tan 52; 5o

(ii) eşitli¼ginden

tan 67; 5o: cot 22; 5o: cot 82; 5o: tan 52; 5o = tan 67; 5o: tan 67; 5o: tan 7; 5:o tan 52; 5o

= 1

oldu¼gu görülür. O halde Şekil 4 teki BEFC dörtgeninin köşegenleri dik kesi̧sir
ve x aç¬s¬22; 5o bulunur. (Şekil 6)
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