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ÖÖrrnneekk  PPrroobblleemm  
  

R’den R’ye f ve g fonksiyonları, 

 
 
 

2

2

x 2 1,   x 2 ise
f x

x 2 1,   x 2 ise

    
   

    ve 

  x 1,     x 1 ise
g x

1 x,     x 1 ise
 

   
 

kuralları ile verilmiştir. 

aa..   f g x ?    

bb..   g f x ?    

cc..   fog x 2 ?    

dd..   gof 2x ?   

ee..  y f x ,  y g x ,   y fog x , 

  y gof x ,   y fog x 2   ve   y gof 2x  

fonksiyonlarının grafiklerini çiziniz. 

  ff..   
x 2
lim f g x ?


    

gg..   
x 2
lim g f x ?


    

hh..   
x 1
lim f g x 2 ?


     

kk..    
x 0
lim g f 2x ?


    

 

 

ÇÇöözzüümm  
  

aa..   f g x ?    

x 1  ise  g x x 1   olur. 

    
 
 

  
 
 

2

2

2

2

x 1 2 1,    x 1 2 ise
f g x f x 1

x 1 2 1,    x 1 2 ise

x 1 1,    x 1 ise
f g x

x 1 1,    x 1 ise

         
     

      
   

 

Demek ki;  x 1  iken,     2fog x x 1 1      1   

olacaktır. 

 

x 1  ise  g x 1 x   olur. 

    
 
 

  
 
 

2

2

2

2

1 x 2 1,     1 x 2 ise
f g x f 1 x

1 x 2 1,     1 x 2 ise

x 1 1,    x 1 ise
f g x

x 1 1,    x 1 ise

         
     

       
    

Demek ki;  x 1  iken,     2fog x x 1 1      2  

olacaktır. 

 1  ve  2  birleştirilirse, 

 
 
 

2

2

x 1 1,     x 1 ise
f g x

x 1 1,      x 1 ise

     
   

 

elde edilir. 

 

 

bb..   g f x ?    

x 2  ise    2f x x 2 1    olur. 

    

   

   

2

2 2

2 2

g f x g x 2 1

x 2 1 1,      x 2 1 1 ise
               

1 x 2 1 ,      x 2 1 1 ise

      
         

         

 

Demek ki; x 2  iken,     2g f x x 2          1   

olacaktır. 

x 2  ise    2f x x 2 1    olur. 

    

   

   

2

2 2

2 2

g f x g x 2 1

x 2 1 1,      x 2 1 1 ise
               

x 2 1 1,    x 2 1 1 ise

      
         

         

 

Demek ki; x 2  iken,    

  
 

 

2

2

x 2 ,       2 x 2 2  ise
gof x

2 x 2 ,       x 2 2  ise

     
    

   2  

olacaktır. 
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 1  ve  2  birleştirilirse, 

  
 

 
 

2

2

2

x 2 ,                    x 2 ise

g f x x 2 ,       2 x 2 2 ise

2 x 2 ,       x 2 2 ise

  
     


   


 

elde edilir. 

 

 

cc..   fog x 2 ?    

 
 
 

 
 

 

 
 
 

2

2

2

2

2

2

x 1 1,     x 1 ise
     f g x

x 1 1,      x 1 ise

x 2 1 1,     x 2 1 ise
f g x 2

x 2 1 1,     x 2 1 ise

x 3 1,           x 3 ise
f g x 2

x 1 1,            x 3 ise

     
   

         
     
       
   

 

olur. 

 

 

dd..   gof 2x ?   

  
 

 
 

  
 

 
 

  

2

2

2

2

2

2

x 2 ,                    x 2 ise

    g f x x 2 ,       2 x 2 2 ise

2 x 2 ,       x 2 2 ise

2x 2 ,                    2x 2 ise

g f 2x 2x 2 ,       2 2x 2 2 ise

2 2x 2 ,       2x 2 2 ise

g f 2x

  

     


   

  
      


   


 

 

 

 

2

2

2

2x 2 ,                     x 1 ise

22x 2 ,       1 x 1  ise
2
22 2x 2 ,       x 1  ise

2


  

    



   


 

olur. 

  
 

  

ee..  

 
 
 

2

2

x 2 1,   x 2 ise
f x

x 2 1,   x 2 ise

    
   

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

  x 1,     x 1 ise
g x

1 x,     x 1 ise
 

   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

2

2

x 1 1,     x 1 ise
f g x

x 1 1,      x 1 ise

     
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

O 

y 

y f(x)

1  
x 

1 

5 

3 2 

O 

y 
y g(x)  

1  
x 

1 

1 

2 

O 

y 
 y (f g)(x)  

x 1 

5 

1 
2 



  
 
 
 
 

BBiilleeşşkkee  FFoonnkkssiiyyoonn  vvee  LLiimmiitt                                                                        MMuuhhaarrrreemm  ŞŞaahhiinn   

 

 

  
 

 
 

2

2

2

x 2 ,                    x 2 ise

g f x x 2 ,       2 x 2 2 ise

2 x 2 ,       x 2 2 ise

  
     


   


 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

2

2

x 3 1,           x 3 ise
f g x 2

x 1 1,            x 3 ise

      
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

2

2

2

2x 2 ,                     x 1 ise

2g f 2x 2x 2 ,       1 x 1  ise
2
22 2x 2 ,       x 1  ise

2


  

     



   


 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ff..   
x 2
lim f g x ?


    

f g  fonksiyonunun kuralı yazıldığında bu 

sorunun yanıtı apaçıktır. Bu tür sorular, 
genellikle, f ve g fonksiyonlarının ayrı ayrı 
kuralları ya da grafikleri üzerinden sorulur.  Biz 
de, f g  fonksiyonunun kuralını bilmiyormuş 

gibi yapalım: 

 
 
 

2

2

x 2 1,   x 2 ise
f x

x 2 1,   x 2 ise

    
   

     

  x 1,     x 1 ise
g x

1 x,     x 1 ise
 

   
 

       
  

x 2

x 2

    lim f g x f g 2 f 1 10

lim f g x 10





 





    

  
 

  

  

4  


21
2

 

O 

y 

 y (g f)(2x)  

x 1 

2 

O 

y 

  y (f g)(x 2)  

x 3 

5 

1 

10 

1 

4  

2 2  

O 

y 

 y (g f)(x)  

x 2 

2 
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gg..   
x 2
lim g f x ?


    

       
  

x 2

x 2

    lim g f x g f 2 f 1 0

lim g f x 0





 





   

  
 

 
  

hh..   
x 1
lim f g x 2 ?


     

       
  

x 1

x 1

    lim f g x 2 f g 1 f 0 5

lim f g x 2 5





 





     

   
 

 

 

kk..    
x 0
lim g f 2x ?


    

       
  

x 0

x 0

    lim g f 2x g f 0 g 5 4

lim g f 2x 4





 





   

   
 

 

 

 


