KATLI KOKLER VE FONKSIYON GRAFIKLERI

R den R ye tanimlanmis f(x) ve g(x)
polinom fonksiyonlar i¢in

f(x)=g(x)

esitligi her x € R icin gecerli ise bu
fonksiyonlara es fonksiyonlar denir.

Bazen da, bu esitlik sadece bir kag¢ x
degeri icin gecerlidir. Bu durumda da,
bu x degerleri f(x) ve g(x)
fonksiyonlarinin ortak noktalaridir.

“Iki fonksiyonun ortak noktalarimi
bulmak i¢in ortak ¢oziim yapihr “.

Yani f(x)=g(x) denkleminin kokleri,
fonksiyonlarin ortak noktalar1 olur.

Cok 6nemli bir not daha; eger bu
kokler cift katl1 kok ise grafikler
birbirlerine tegettirler, tek kath kok ise
grafikler birbirlerini keserler

Bu bilgiler bazi1 sorular1 kolaylikla
cOozmemizi saglar.

Ornegin, f(x)=x2 fonksiyonu ile
g(x)=2x-1 fonksiyonlarinin ortak
noktalarini bulalim.

RASIM ZENCIR

X2=2x-1

X2-2X+1=0
(x-1)2=0

x=1 (cift kath kok.)

iki fonksiyon x=1 noktasinda teget. Ya
da f(x) fonksiyonunun x=1 deki tegeti
g(x) fonksiyonudur denir.

f(x) ikinci dereceden polinom
fonksiyon olmak iizere,

f(x)=g(x) denkleminden

f(x)-g(x)=(x-a)2=0 denklemini elde
edebiliyorsak f(x) in x=a daki tegeti
g(x) fonksiyonudur diyebiliriz. Oyleyse

g(x)=f(x)-(x-a) dir.

Ornek:

f(x)=x2-3x-5 fonksiyonunun x=4 teki
tegetinin denklemi nedir?

Yanit:
g(x)= x2 -3x-5 —(x-4)?
g(x)=x2-3x-5-x2+8x-16

g(x)=5x-21 bulunur.
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Ornek:

f(x)=2x2-4x+5 paraboliiniin x=3 teki
tegetinin denklemi nedir?

Yanit:
g(x)=2x2-4x+5 — 2(x-3)2
g(x)=2x2-4x+5-2x2+12x-18

g(x)=8x-13

ornek:

f(x)=x2-3x-3 fonksiyonunun x=2 deki
tegetinin denklemini bulunuz.

Yanit:
g(x)=x2-3x-3-(x-2)?
g(x)=x-7 bulunur.
Tiirev yardima ile 2. Yol
f(2)=22-3.2-3=-5
f‘(x)=2x-3
f‘(2)=4-3=1=m
y+5=(x-2)

y=x-7 bulunur.

Ornek:

A(2,3) noktasindan f(x)=x2 paraboliine
cizilen tegetlerin degme noktalariin
koordinatlarini bulunuz.

Yanit:

Noktalardan birine B(a,a2) diyelim.
Teget denklemi

g(x)=x2-(x-a)?

g(x)= 2ax —a2

A(2,3) noktas1 g(x) i saglar.
3=4a-a?

az2-4a+3=0

a=1ve a=3 ve aranan noktalar

(1,1), (3,9) olur.

Ornek:

y= x2+4 paraboliinun hangi
noktasindaki tegetleri orijinden gecer?

Yanit:

aranan nokta a olsun.
g(x)=x2+4-(x-a)2 =2ax+4-a2
orijinin koordinatlarini saglar.
0=4-a2

a=2, a=-2ve

(-2,8), (2,8) bulunur.
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RASIM ZENCIR

Ornek:

y=x3 fonksiyonun grafigindeki A(2,8)

noktasindan c¢izilen teget egriyi baska

bir B noktasinda kesiyor. B noktasinin
apsisi kagtir?

Yanit:
B nin apsisi ¢ olsun. Teget denklemi
g(x)=x3 — (x-2)2.(x-c) seklindedir.

g(x)=(4+c)x2 — (4c+4)x +4¢
denkleminde x2 li terim olmamalidir.

Bu yiizden c=-4 olur.

Ornek:

y=mx — [(m-2)2/4] dogrularinin teget
oldugu paraboliin denklemi nedir?

Yanit:
Paraboliin denklemi f(x) olsun.

f(x) — mx +[(m-2)2/4]= o ifadesi tam
kare olmali. Sabit terim (m-2) nin
yarisinin karesi oldugundan

f(x)-mx+[(m-2)?/4]=[x-(m-2)/2]>
olmali. Buradan

f(x)= x2+2x bulunur.

Simdi igin biraz eglence tarafina
bakalim. Madem ki

f(x)-g(x)=(x-a)?

yazabiliyoruz. Buradan f(x) i yalniz
birakirsak,

h(x)=g(x)+(x-a)?

denklemini elde ederiz. Bu da baz
ilgin¢ fonksiyonlarin kurallarinin
yaziminda bize kolaylik saglar.

Ornegin, y=x dogrusuna x=2 de teget
olan paraboliin denklemi

h(x)=x+(x-2)2

\\ | /
\ 61-
h(x)=x+(x—2\2 /
\" /
4 xr— /
\ 1/
- 4 / A glx)=x

olur.

]

Bir bagka ornek, y=x dogrusuna x=-1
ve x=1 de teget olan egrinin denklemi

f(x)=x+(x+1)2.(x-1)2

seklindedir.
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Devam edelim.

4+

h(x) 3 =x2 + (X|+ 1)2(x = 1)2
214

t(x) = sin(x)

— 1
T u(x) = sin(x) “\/

W(x) = =x2 (X 202X + 1P2x5 (= 1) (x= 2)2
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